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Model 3

Contestau de manera clara i raonada quatre qiiestions qualssevol, escollides d’entre les vuit
proposades.

Disposau de 90 minuts. Cada qiiestié es puntua sobre 10 punts. La qualificacio final s’obté de
dividir el total de punts obtinguts entre 4. Només es tindran en compte les respostes clarament
justificades i raonades usant llenguatge matematic o no matematic, segons correspongui. Es
valoraran negativament els errors de calcul.

Es permet utilitzar calculadora cientifica basica. No es permet 1'is de calculadores grafiques
ni programables, ni de dispositius amb accés a Internet o aparells que puguin transmetre o
emmagatzemar informacio.

1. Siguin les matrius:

011 6 -3 —4 1 00
A=(1 10}, B=| -3 2 1], I={01°0],
1 00 -4 1 5 0 0 1
i A un parametre real qualsevol.
(a) Calculau la matriu A — AL (2 punts)
(b) Calculau la matriu (A — AT)2. (3 punts)
(c) Calculau, si existeixen, els valors del parametre A per als quals es satisfa la relacié
(A —A\I)?=B. (5 punts)
2. Considerau el sistema d’equacions lineals depenent del parametre a,
3z —2y =4
ay =-3
ar+3z =0
(a) Discutiu el sistema segons el parametre a. (4 punts)

(b) Per al valor del parametre a per al qual el sistema té solucid, resoleu-lo. (6 punts)
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3. Considerau la funcié f(z) = €372,

(a) Determinau les coordenades del punt en el qual la tangent a la grafica de la funci6
y = f(z) té pendent igual a 3/e. Escriviu l'equacié d’aquesta recta tangent.(4 punts)

(b) Calculau el lim, /5 =), (2 punts)
(¢) Feu un esbéds de la grafica de la funcié y = f(x). (2 punts)
(d) Calculau larea de la superficie fitada per la grafica de la funcié y = f(x) i les rectes
r=0iy=1. (2 punts)
4. Donada la funcié
2

fz) = ng‘i siz <0,

1022+ +b si x > 0.
(a) Calculau la condicié que han de complir els parametres a i b perque la funcié y = f(z)
sigui continua. (3 punts)
(b) Calculau f'(x). (4 punts)
(¢) Trobau la condicié i calculau els parametres a i b perque la funcié y = f(z) sigui
derivable. (3 punts)

5. Del paral-lelogram (quadrilater els costats oposats del qual sén paral-lels) ABCD, es co-
neixen els vertexs consecutius A(1,0,—1), B(2,1,0) i C(4,3,—2).

(a) Calculau el cosinus de I'angle que formen els vectors 1@ i ﬁ . 2 punts
(

)

b)

(c¢) Calculau les coordenades del vertex D.
(d) Calculau l'area del paral-lelogram ABCD.

Calculau les coordenades del punt mitja, M, del segment AC. 2 punts

( )
( )
(4 punts)
(2 punts)

6. Donades les rectes

=1
_Jrty=3, D et A
T = 21’—2:1 S = yzf)\7
’ s——4—\ AeR
(a) Calculau una equacié vectorial per a la recta 7. (2 punts)
(b) Calculau la posicié relativa de les rectes r i s (3 punts)

(c) Calculau l'equacié general del pla perpendicular a la recta r que passa pel punt
P(2,0,—-1). (2 punts)

(d) Calculau I'equaci6 general del pla paral-lel a la recta r que conté a la recta s.(3 punts)
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. Donats dos esdeveniments A i B, es coneixen les probabilitats segiients: P(A4) = 0.7,
P(B)=0.41iP(AUB)=0.58, on Ai B indiquen els esdeveniments contraris (o comple-
mentaris) de A i B, respectivament. Calculau les probabilitats segiients:

(a) P(A), P(B)i P(ANB). Sén A i B esdeveniments independents? (4 punts)
(b) P(AU B). (1 punt)
(c) P(BNA). (3 punts)
(d) P(A/B)i P(A/B). (2 punts)

. El temps de durada de les actualitzacions d’un cert programa antivirus segueix una dis-

tribucié estadistica normal de mitjana 8.8 mesos amb una desviacié tipica de 3 mesos.
(a) Quin percentatge de les actualitzacions supera els 10 mesos? (3 punts)
(b) Quin percentatge de les actualitzacions s’ha mantingut entre 7 i 10 mesos? (3 punts)

(¢) Per a quin valor del parametre ¢ es té que l'interval (8.8 — ¢, 8.8 + ¢) és l'interval de
temps de durada del 98% de les actualitzacions? (4 punts)
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Taula de la distribucié normal N(0,1)



